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Grupo I


	Questão
	Proposta de resolução
	Cotação

	1
	(B)
Queremos determinar o instante  tal que .


Ou seja, o capital quadruplica passados 50 meses, isto é, 4 anos e 2 meses.
	8

	2
	(D)
Determinemos a abcissa do ponto de interseção dos gráficos das funções  e  definidas por:



A ordenada do ponto de interseção é dada por, por exemplo, 
.
Portanto, as coordenadas do ponto de interseção dos gráficos das funções  e  é .
	8

	3
	(C)
Sendo  , sabemos que o declive da reta tangente ao gráfico de  no ponto de abcissa  é  Como

tem-se,

Por outro lado, como a reta tangente ao gráfico de  no ponto de abcissa  interseta o eixo  no ponto de abcissa , sabemos que esta reta contém os pontos  e .

Logo, o declive da reta tangente ao gráfico de  no ponto de abcissa  é dado por .Portanto, .
	8

	4
	(C)



Para que as expressões tenham significado, tem-se que:

Como .
	8

	5
	(C)
(A) e   
(B) e   
(C) e   
(D) e   
Logo, a resposta correta é a (C).
	





Grupo II

	Questão
	Proposta de resolução
	Cotação 

	1.1
	Consideremos a função , de domínio , definida por:

Utilizando a definição de derivada de uma função num ponto:


	15
	




	1.2



	Consideremos a função , de domínio , definida por:

Utilizando a definição de derivada de uma função num ponto:



Obtém-se o seguinte quadro:
	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	



Portanto, o gráfico de  tem a concavidade voltada para cima em  e a concavidade voltada para baixo em  O ponto de abcissa  é ponto de inflexão do gráfico de : .
	15
	

30

	2.1
	Consideremos a função de domínio  definida por:

Sabendo que  é bijetiva e  e , tem-se que  e 
Falta apenas determinar a expressão analítica de 

Portanto,  e  e 
	15
	35

	2.2
	















A abcissa do ponto de interseção dos gráficos de  e  é   e a ordenada é

ou seja, as coordenadas do ponto de interseção são
 .
	20
	

	3.1
	Consideremos .
 é uma função contínua em , e, portanto, é uma função contínua em 
Como

e

Tem-se, pelo Corolário do Teorema de Bolzano-Cauchy que  tem pelo menos um zero em .
	15
	30

	3.2
	




Obtém-se o seguinte quadro:
	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	2
	



Portanto,  não tem extremos relativos.
	15
	

	4.1
	
Como a função  é contínua em , o gráfico de  não tem assíntotas verticais.
Determinemos as assíntotas não verticais. 
Quando :



 Logo, o gráfico de  tem uma assíntota horizontal quando  de equação .
Quando :

Logo, o gráfico de  não tem assíntota não vertical quando .
Portanto, o gráfico da função  tem uma única assíntota de equação .
	15
	30

	4.2
	


Obtém-se o seguinte quadro:
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	+
	
	

	
	
	
	
	
	



 é estritamente crescente em  e estritamente decrescente em  e em .
 tem um mínimo relativo para  e um máximo relativo para ,  e , respetivamente.
	15
	

	[bookmark: _GoBack]5.1
	
Determinemos a derivada de  para :

Logo,  .
Como a reta contém o ponto de coordenadas  tem-se:



Portanto, a equação reduzida da reta tangente ao gráfico de  no ponto de abcissa 4 é

	15
	35

	5.2
	Assíntotas verticais:
Como a função  é contínua em , a única possibilidade para assíntota vertical é a reta de equação .

Como , conclui-se que o gráfico de  não admite assíntotas verticais.

Assíntotas horizontais:

Logo, a reta de equação  é assíntota horizontal do gráfico de quando .

Logo, o gráfico de  não tem assíntotas horizontais quando 
	20
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