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‘ PROPOSTA DE TESTE INTERMEDIO N.° 2
L,.l..).. MaATEMATICA A — 12.° ANO

EXBLIGEE 40 MIBINICE - Sa1a 40 Evtudy

“O Binémio de Newton é tdo belo como a Vénus de Milo. O que hé é pouca gente a dar por isso.”
Alvaro de Campos

GRUPO | - ITENS DE ESCOLHA MULTIPLA

2

. , ~ ~ 2 2
1. Seja x um numero real. Quantas solugdes tem a equagdo * C,, — ¥ t1Ch9_, = —* C,11?

Izl uma duas trés IE quatro

2. Um cddigo de acesso as instalagdes de uma fabrica é constituido por trés letras, seguidas de trés algarismos que
sa0 seguidos de mais quatro letras.

Suponha que o cddigo sé admite as letras do conjunto X = {A,B,E,F,H,L,M,R,S} e os algarismos do conjunto
Y = {0,3,4,5,8}. Um exemplo de cddigo € ABB — 444 — FFML.

Alguns destes cddigos satisfazem as seguintes condigdes:

= tém exactamente quatro letras iguais e ndo tém mais letras repetidas;

= 0s algarismos sao todos iguais.

Quantos séo estes codigos?

[A] 15120 378 000
529 200 [D] 13230 000

Exercicio extra:

a) Escolhendo ao acaso um destes cadigos, qual é a probabilidade de ter as letras todas distintas e a soma dos algarismos ser 8? Apresente o
resultado na forma de percentagem, arredondado as décimas.

b) Um dos funcionarios da empresa tem apenas a informagdo que as letras do cddigo sdo vogais e que os algarismos sao distintos. Qual € a
probabilidade de aceder as instalagdes da empresa a segunda tentativa. Apresente o resultado na forma de fracgdo irredutivel.

3. Seja S o0 espago de resultados associado a uma experiéncia aleatéria. Sejam A e B dois acontecimentos possiveis
(Ac SeB cS).Sabe-se que P(4) = 0,4 e P(B) = 0,2. Qual pode ser o valor de P(4|B)?

[A] 0,4 0,6 0,8 [D] 0,9
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4. A distribuigdo de probabilidades de uma variavel aleatoria X é dada pela tabela:

X; 1 2 3 4
_ 5 1 6 15 (n e p designam nimeros reais positivos)
PX=x) | W | % | 2 | w

Sabe-seque P(1 < X <3) = %. O valor de n e o valor médio da variavel aleatéria X séo, respectivamente:
23 25 25 23
[A] 562 [B] 4¢% [c] 5e% [0] 4¢%}

3 n
5. Considere o desenvolvimento de (% - i/;) ,comy # 0 en € N,. Um dos termos deste desenvolvimento tem

parte literal igual a x3%y 8,

Escolhendo, simultaneamente e ao acaso, trés dos termos deste desenvolvimento, qual é a probabilidade do produto
dos seus coeficientes ser negativo?

42 80 81 43
42 80 cl 2L IE 43
85 B 161 C 161 85

GRUPO Il - ITENS DE RESPOSTA ABERTA

1. Na figura esta representado num referencial 0.n. Oxyz um solido [ABCDEFGHIJLMNQ]. O sélido ¢é constituido
por um prisma heptagonal e por uma piramide heptagonal. O poligono [HIJLMNP] é simultaneamente base do prisma
e da piramide.

Sabe-se que: zp
Q
= a face [AGQH ] esta contida no plano x0z;
= aface [DEML] é paralela ao plano x0z; p N
M

= as faces [FNQG] e [BC]I] sao paralelas ao plano y0Oz;

H G AL g
= Os pontos 4, D, L e H tém a mesma abcissa; A0l Y ¥
= Os pontos B, F, N e I ttm a mesma ordenada; / B ¢

= Abase [ABCDEFG] esta contida no plano xOy.

1.1. Escolhem-se, simultaneamente e ao acaso dois vértices do sdlido. Qual é a probabilidade de definirem uma
diagonal espacial do sdlido? Apresente o resultado na forma de fracgéo irredutivel.
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1.2. Escolhendo, simultaneamente e ao acaso trés vértices do solido, qual é a probabilidade de definirem um plano
perpendicular a Ox ou perpendicular a 0z? Apresente o resultado na forma dizima com quatro casas decimais.

1.3. Dispbe-se de dez cores (amarelo, azul, encarnado, preto, branco, verde, roxo, laranja, rosa e castanho) para
colorir o sélido. Pretende-se que sejam respeitadas as seguintes condicdes:

= cada face é pintada de uma s6 cor;
= a base [ABCDEFG] s6 pode ser pintada de preto, branco ou azul;

= cada uma das sete faces do sélido, perpendiculares a xOvy, é pintada de amarelo, branco, verde ou roxo, ndo
podendo serem pintadas todas com a mesma cor;

= duas faces laterais do sélido, obliquas a xOy, ndo podem ser pintadas com a mesma cor.

De quantas maneiras diferentes pode ser pintado o sdlido?

Uma resposta a este problema é 3 x (*4’, — 4) x 1%4.. Numa pequena composigao explique porqué.

1.4. Considere o seguinte jogo:
= um jogador, escolhe, simultaneamente e ao acaso, trés dos 16 pontos marcados na figura (incluido a origem);
= se 0s trés vertices escolhidos estiverem marcados com uma vogal, o jogador ganha 6 pontos;

= se entre o0s trés vértices escolhidos apenas um ou apenas dois estiverem marcados com uma vogal, o jogador
ganha 2 pontos;

= se entre os trés veértices escolhidos nenhum estiver marcado com uma vogal, o jogador perde 1 ponto.
Qual é a pontuag@o média por cada jogada?

Exercicio Extra: Considere a figura anterior nas mesma condigdes do enunciado e considere ainda que:
= 0 ponto Q pertence ao plano xOz e tem abcissa —4;
= uma equacéo que define o plano QJL é 2x + 8y + 15z = 82;

= uma equacéo que define o plano CDL é x + 4y — 26 = 0.

26—x

a) Mostre que uma condicéo que define a recta JL é =y AN z=2.
b) Escreve uma equagéo do plano perpendicular a recta JL que contém o ponto Q.

c) Sejam R e S os pontos de intersecgdo da recta JL com os planos xOz e QGF, respectivamente. Determine o volume da piramide
[RPSQ].

d) Mostre que HQ - QF = —24.

Facebook: https://www.facebook.com/recursos.para.matematica Proposta de Teste Intermédion.°2 -3



https://www.facebook.com/recursos.para.matematica
http://recursos-para-matematica.webnode.pt/

Matematica A — 12.° Ano Site: http://recursos-para-matematica.webnode.pt/

2. Seja S 0 espacgo de resultados associado a uma experiéncia aleatoria. Sejam A e B dois acontecimentos possiveis

= P(A
(AcSeB cS) talque P((AU B)|(4AU B)) =m.

Mostre que A e B s&o acontecimentos independentes se e so se B e B forem equiprovaveis.

3. Num grupo de amigos, todos licenciados em Matematica ou em Engenharia, sabe-se que:
= 40% das mulheres e % dos homens s&o licenciados em Matematica;

= 0 numero de mulheres é metade do nimero de amigos licenciados em Matematica.
Escolhe-se ao acaso um destes amigos.
3.1. Qual ¢ a probabilidade ser mulher? Apresente o resultado na forma de fracgéo irredutivel.

3.2. Qual é a probabilidade de ser homem, sabendo que € licenciado em Engenharia? Apresente o resultado na forma de
percentagem.

4. Numa escola a varidvel aleatoria X: «altura dos alunos da escola» segue uma distribuicdo normal de valor médio
1,65 metros. Sabe-se que P(X < 1,50) = p,comp € R.

Sabendo que numa amostra de seis alunos dessa escola, a probabilidade de exactamente trés terem altura entre 1,65
metros e 1,80 metros é 27,648%, determine o valor de p. Apresente o resultado na forma de dizima.

SOLUCIONARIO

GrRuPO I — ITENS DE ESCOLHA MULTIPLA

1

1. B 2. C Exercicio Extra: a) =04% b) ~e80 3. B 4, A 5. D
GRUPO II — ITENS DE RESPOSTA ABERTA
11. 2 1.2. =0,1841 1.4. 0,85 pontos por jogada.

91

Exercicio Extra:

b) —4x+y=16 c) 150
3

- 32. 64%

4. 01
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