Teste Intermeédio 2012

1. Uma escola basica tem duas turmas de 9.° ano: aturma A eaturma B . Os alunos da turma A

distribuem-se, por idades, de acordo com o seguinte diagrama circular.

Idades dos alunos da turma A

33%
14 anos

15anos 67%

Os alunos daturma B distribuem-se, por idade e por sexo, de acordo com a tabela seguinte.

Turma B
14 anos 15 anos 16 anos
Raparigas 9 3 4
Rapazes 6 1 3

1.1.

1.2.

1.3.

Escolhe-se, ao acaso, um aluno daturma A. Seja p a probabilidade de o aluno escolhido
ter 15 anos.

Qual das afirmagdes seguintes é verdadeira?
Transcreve a letra da opgéo correta.

(A) PE_O, [

111
(B) pE 1 5{

1 3
(C) PE_E, Z{

13
(D) pe_z, 1[

9x14+3x15+4x16
n

Para um certo niumero natural n, a expressao
meédia das idades das raparigas da turma B..

representa a

Qual é o valorde n ?

Vao ser escolhidos, ao acaso, dois alunos da turma B com 15 anos.
Determina a probabilidade de os dois alunos escolhidos serem do mesmo sexo.

Mostra como chegaste a tua resposta.

Cotacoes
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Considera o conjunto A=1]-n, —1].
Qual das seguintes afirmacdes é verdadeira?

Transcreve a letra da opgao correta.

(A) -3,1€A
(B) —-n€A
(C) neA
(D) -3,14 €A

. I < . 1\
Para um certo numero inteiro k, a expressdo 3¢ éigual a (5 .

Qual é esse numero k ?

Na Figura 1, estao representados os cinco primeiros termos de uma sequéncia de conjuntos
de circulos que segue a lei de formacédo sugerida.

Os dois primeiros termos sdo formados s6 por circulos pretos. Os restantes sdo formados
por circulos pretos e circulos brancos.

. v?'@@

1.° termo 2.°termo 3.°termo 4.° termo 5.°termo

Figura 1

Existe um termo desta sequéncia que tem um numero total de circulos igual a soma dos 100
primeiros numeros naturais.

Quantos circulos pretos tem esse termo? Mostra como chegaste a tua resposta.

Resolve a equacéo seguinte:
x—17 2x+1 _

1
6 3

Apresenta os calculos que efetuares.

Cotacgoes

5

6
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6. Na Figura 2, estdo representadas, num referencial cartesiano, asretas r e s.

A
y

N

\

0 AN x

Figura 2

Sabe-se que:

- areta r é definida por y=0,6x;

-areta s édefinidapor y=-1,2x+4,5;

o ponto A é o ponto de intersecido da reta s com o eixo das abcissas;
.0 ponto B é o ponto de intersecdo dareta s com o eixo das ordenadas;

- oponto / é o ponto de intersecdo dasretas r e s.
6.1. Qual é a ordenada do ponto B ? 4

6.2. Qual é a medida do comprimento do segmento de reta [OA] ? 5

Transcreve a letra da opgé&o correta.
(A) 3,5
(B) 3,75
(C) 45
(D) 4,75

6.3. Determina as coordenadas do ponto /. 8

Mostra como chegaste a tua resposta.
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7. No referencial cartesiano da Figura 3, esta representada parte do grafico da fungdo f definida

por:
10
Y= (x>0)
A
y
f
c P
Q
o) A B X
Figura 3
Sabe-se que:

- 0s pontos P e Q pertencem ao grafico da fungéo f;
- 0s pontos A e B pertencem ao eixo das abcissas;
.0 ponto C pertence ao eixo das ordenadas;

- as abcissas dos pontos A e P sdo iguais;

» as abcissas dos pontos B e Q s&o iguais.

7.1. Qual é a area do retangulo [OAPC] ? 5

Transcreve a letra da opgéo correta.

(A) 5 (B) 10
(C) 15 (D) 20
7.2. Admite que OB =4 . 7

Determina o perimetro do triangulo [OBQ)] .
Apresenta o resultado arredondado as décimas.

Mostra como chegaste a tua resposta.

Nota: Sempre que, em calculos intermédios, procederes a arredondamentos, conserva, no minimo, duas
casas decimais.
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8. Na Figura 4, estéo representados um retangulo [ABCD] e uma circunferéncia de centro no
ponto O eraio r.
C
F
A o) D
E
Figura 4

Sabe-se que:
- 0 ponto E pertence a circunferéncia e é exterior ao retangulo [ABCD] ;
- [AD] e [EF] séao diametros da circunferéncia;
-0 lado [BC] do retangulo é tangente a circunferéncia;
.DEF=10°.
8.1. Admite que o perimetro do retangulo [ABCD] éiguala 30cm. 8

Determina o comprimento da circunferéncia.
Apresenta o resultado em centimetros, arredondado as décimas.

Mostra como chegaste a tua resposta.

Nota: Sempre que, em calculos intermédios, procederes a arredondamentos, conserva, no minimo,
duas casas decimais.

8.2. Determina a amplitude de uma rotacédo de centro em O que transforme o ponto F no 8
ponto A.

Mostra como chegaste a tua resposta.

8.3. Qual das afirmacgdes seguintes é verdadeira? 5

Transcreve a letra da opgéo correta.

(A) O ponto B pertence a mediatriz do segmento de reta [ED] .
(B) O ponto O pertence a mediatriz do segmento de reta [ED] .
(C) O ponto B pertence a mediatriz do segmento de reta [CD] .

(D) O ponto O pertence a mediatriz do segmento de reta [CD] .
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Relativamente a Figura 5, sabe-se que: D c 4

« [ABCDEFGH] é um prisma quadrangular reto; h
- [ABCDI] é uma piramide quadrangular regular; I
- o ponto | é o centro daface [EFGH] do prisma; P ;
. 0 volume do prisma [ABCDEFGH] é 27 cm?®. b 4

Supde agora que ao prisma [ABCDEFGH] se vai retirar a N
piramide [ABCDI] . AN
Qual é o volume, em cm?®, do sdlido que se obtém depois ‘\‘3»,:7
de retirada a pirdmide ao prisma? I

Figura 5

Relativamente a Figura 6, sabe-se que:
« o tridngulo [ABC] é retanguloem C;
- 0 ponto E pertence ao segmento de reta [AB] ;
.o ponto D pertence ao segmento de reta [AC];

« o tridngulo [ADE] é retanguloem E .

D C

Figura 6

Sabe-se ainda que:
«ED=2cm;
= 1_7 .
« AE = 5 AC;
. a area do tridngulo [ABC] é 20 cm?.
Determina AC .

Apresenta a tua resposta em centimetros.

Mostra como chegaste a tua resposta.

FIM
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PROPOSTAS DE RESOLUCAO
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1.1

1.2.

1.3

Na turma A, a probabilidade, p, de escolher um aluno que tem
15anosé p=67%=0,67.

o 22025: Lo05¢e 32075,
4 2 4

Logo, pe Jl, 3{ .
2 4

Resposta: A opgéo correta é (C).

n representa 0 nimero de raparigas da turma B .

n=9+3+4=16

Resposta: n =16

Vamos resolver esta equacéo recorrendo, por exemplo, a uma
tabela de dupla entrada.

M;: representa o rapaz que tem 15anos. Fi, F; e Fs repre-
sentam as raparigas que tém 15 anos.

M; F1 F, Fs
M, My, Fy) My, ) My, F3)
F1 (F1, My) (Fu, Fy) (Fu, F3)
F, (F2, My) (Fa, F1) (Fa, F3)
F3 (Fs, My) (Fs, Fy) (Fs, F2)

Como ndo interessa a ordem pela qual os alunos séo
escolhidos, vem:

NUmero de casos possiveis: 12
Nimero de casos favoraveis: 6

p-S_
12

N |-

Resposta: A probabilidade de os alunos escolhidos serem do

1
mesmo sexo é — .

2. —m=-3,14159...

Assim -315¢A; -n¢A; negA; 31ldecA.

Resposta: A opgdo correta é (D).

4
Como 3":(%) =3%  entdo k=-8.

Resposta: k=-8

4. Em cada termo da sequéncia, o nimero total de circulos é igual

6.1.

=

6.2.

6.3.

a soma dos primeiros n ndmeros naturais, sendo n a ordem
do termo.

Assim, conclui-se que o nimero de circulos do centésimo
termo da sequéncia é igual a soma dos 100 nUmeros naturais.

Por outro lado, o nimero de circulos pretos é igual ao dobro da
ordem do respetivo termo menos uma unidade.

2x100-1=199

Logo, o termo mencionado, centésimo termo da sequéncia, tem
199 circulos pretos.

(x-1)° x4l X2 -2x+1 2x+1_ 1

= =
6 3 6 3
(x2) (x6)

2
@LM—ADHZ :§c> X2 —2X+1-4x-2=6
6 6 6

X2 -BX-T7=0 < x=— <

+ _
Xzeijﬁaxza_scx 628 . 6;8@

<:>x:_—2vx:E S XxX=-1lvx=7
2 2

Logo, o conjunto-solugéo da equagdo é S ={-1, 7} .

A ordenada do ponto B é a ordenada na origem da reta que
representa graficamente a fungdo y=-1,2x+4,5, que no
caso, é 4,5.

Resposta: A ordenada do ponto B é 4,5.

O comprimento do segmento de reta [OA] é igual a abcissa
do ponto A, ponto de interse¢éo da reta s com o eixo das
abcissas.

Para determinar a abcissa do ponto A, vamos resolver a
equacdo —1,2x+4,5=0. Assim, vem:

-1,2x+4,5=0< -1,2x=-45< x:i’go x=3,75

Logo, OA=3,75 .
Resposta: A opcéo correta é (B) .

O ponto | é o ponto de intersegdo dasretas r e s.

y =0,6x y =0,6x
= =
0,6x=-1,2x+4,5

y=-12x+4,5
y =0,6x y =0,6x
= = =
0,6x+1,2x=4,5 18x=4,5
y=08x _06x25 |y=15
I 45 <
X==— Xx=25 x=2,5
18

Logo, Iu (2,5; 1,5).
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7.1. SejaA  (x,0) e P (xY).
\ (N7

A érea do retdngulo [OAPC] é dada por A= OAx AP = xx y.

Como yzgexxyzlo , entdo a area do retangulo
X
[OAPC] €é 10.

Resposta: A opgao correta é (B).

7.2. O perimetro do triangulo [OBQ] é P=ﬁ+B_Q+O_Q .

CPPF_MY@Porto Editora

OB =4 (enunciado)

BQ éigual a ordenada de Qu(4’ y).
Sendo x=4, y=
Pelo Teorema de Pitagoras, vem:

—_—2 2 = — 2 =2
0OQ =O0OB +BQ < 0Q=40B +BQ

2
- (3] - FI. . B
2 1 4 4 4 2
()
5 89

P:4+—+—9 ~11,2
2 2

Logo, o perimetro do tridngulo [OBQ] é aproximadamente
iguala 11,2.

8.1. Seja r o comprimento do raio, em centimetros.

O perimetro do retangulo [ABCD] € P=2xAD+2xAB ,
com AD=2r e AB=r .

Deste modo, P=2x2r+2xr=6r.
Assim, 6r:30c>r:3—é)c>r:5 .

Portanto, o raio da circunferénciaé 5cm.

Como 2nx5=10n~ 31,4, entdo o comprimento da circun-
feréncia é 31,4 cm, aproximadamente.

8.2. O ponto F transforma-se no ponto A pela rotagdo de centro

O e amplitude igual a FOA .

Sabemos que:

A =z
FOA = FA (A amplitude de um angulo ao centro ¢ igual & amplitude do arco
compreendido entre os seus lados.)

IE;E\ = 670\— I/DT: =180°—DF (A amplitude de uma semicircunferéncia é
1800))

N
DF =2xDEF =2x10°=20° (A amplitude de um arco é igual ao
dobro da amplitude do angulo inscrito correspondente.)

Portanto, FOA = 180°— 20° = 160° .
Logo, conclui-se que a amplitude da rotagdo é 160° .

Ou —200° (360°—160° = 200°) .

8.3. Oponto O pertence a mediatriz do segmento de reta [ED],

pois esta a mesma distancia de E ede D, uma vez que [OE]
e [OD] séo raios de uma circunferéncia.

Resposta: A opgdo correta é (B).

9. Como o prisma e a piramide tém a mesma base e

10.

a mesma altura, entdo:

1 1
Vpirémide = 5 \ prisma = §X 27 =

Z_q

Vprisma — Vpiramide = 27 —9 = 18
Resposta: O volume pedido é 18 cm?.
Os tridngulos [ABC] e [AED] sdo semelhantes, pois tém dois
angulos congruentes:
e AED=BCA =90°
. DAE = CAB (angulo comum)

Assim, os lados correspondentes destes triangulos tém
comprimentos diretamente proporcionais, ou seja:

£ £ ®
AE ED AD
B
D
i) J
A c A E

Considerando as duas primeiras razfes e tendo em conta que

E:%A_C,vem:

AC BC 1 BC BC — —
A BC L B L, BC L BE2x2eBC-4
1— 2 1 2 2

2 2

Como Apecy = 20 cm? e Apsc) = BC , entéo
ACZXA':zo@A_C:ZXfO < AC =10

Logo, AC=10cm.



